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Exerci e Ï7| . - ■ 

m^^h^m* a) (Quelles sont parmi les applications suivantes celles qui sont linéaires ? 

/ 2 :R 2 ->R 2 Jifej}«C*H-**+9 

/ 3 :R 3 -R 2 /3(x l y, 2 ) = (|y|,0) 
/i : RpC] -> R[Jf] J 4 (P) = XP 
/ 5 :R 3 -R 2 h{x,y,z) = (x+y t x + y-z) 
b) Déterminer le noyau et l'image de / 5 . Cette application est-elle injective? 

TVouver la forme générale des applications linéaires de R 2 dans R 3 . 
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On considère les deux espaces vectoriels R 4 . et R 3 et 1 ' application / : R 4 — » R 3 
qui à (s, y, z t t) on fait correspondre (x + y, y - z, x + z) de R 3 . Montrer que 1* est linéaire. 
Donner une b ase de Kcrf et une base de Imf. Quel est le rang de f ? 

Exercie 4. | c f _ ..... 

"-t^mm^m^M boit / : E -» F une application linéaire et {xi, i 2 , - . - z P } un système de vecteurs 
de E. Montrer que : 

pif/foji/fa )» • ■ - 1 /(«p)} est libre dans F alors {xi, i 2 , . . . , x p } est libre dans £. 

I Exercie 5. | c . ., . 

1 b01t « muni de la base canonique B = {ei,e2,e 3 } et / rendomorphisme de R 3 
tel que : 

/( e i) - -ei -f e a , /(e 2 ) = - Cl - 2e 2 - fl 3 , /(c 3 ) ■ e x - e 3 

1. a) soit u = {x iVi z) e R 3 . Calculer /(u). 

b) Déterminer une base et la dimension de ker(/) et de Im(/). A-t-on R 3 — &er(/) + Im(f) ? 

2. a) Vérifier que B' = {a t = (1, 0, -1), a 3 = (0, 1, 1), a 3 = (1,0, 1)} est une base de R* 
b) Soit u= {x t y,z\ TVouver ses nouvelles coordonnées X, Y, Z dans la base B'. 

3. a). On pose g = / + Aldj^jt. Montrer que g est un automorphisme de IR a . 

b). Calculer g{ ai ) } g(a 2 ) 1 g(a z ) dans la base B' et en déduire g n {a t ) t g n {02), 9 n (as) t n > 1. 

4. Soit u = (x ,t/, z). Calculer g n (u) dans la base B. 

1 Exerc ie gj. . _ 

■■■■^^ boient £ un espace vectoriel réel, £*et E2 deux sous-espaces vectoriels de fî tels 
que E = E l ®E 2 . On rappelle que tout vecteur V de £ s'écrit de façon unique V = Vi + V2 où 
Vi e Si et K 2 e E 2 

a) Soient les applications suivantes : 

' p E->E qz £?U E 

V->V X V-±V 2 

p (resp g) est appelé projection sur E% parallèlement à E« (resp sur E* parallèlement à Et) 

i) Montrer que p et g sont des applications linéaires. 

ii) Déterminer kerp, kerç, Imp, Img. 

iii) Montrer que p + g = Idç , pog = qop , p* = p , q 2 = q. 

b) On considère une application linéaire / telle que f 2 m /. Montrer que ker/ et Imf sont 

supplémentaires et que / est la projection sur 1m/ parallèlement à ker/. 
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b* CWil's 3 = cl.w.ia : 






•V On 






r 4 J + (1) -, ta r<3^<?3 s) t?4=t* ^ ^ 






1/. 



V*J a =/t << * «A»*?**" «^ *"«* ( - J ****** 
P *lWm*ta «^ » eA UjetU ,iUv$1r k*#bu qM.^eû 



|<QJ.<j = £< 



eu ï 



ProgrammationO 



cr 



^* i-, V eu Algèbre 2 

Coursin « sî 

| S Résumés S gg f f | 



.2" Analyse ç Diapo u ^ £ 



^ w f — • r-(D 



eu 



Exercices! 



^ ^ Contrôles Continus ^ ^ 

Langues mtu^S ti 

Thermodynamique -^ # ^ S 

Multimedia [jlVGfS 
Economie Travaux Dirigés ±i 

Chimie Orqanique 2 

Q 

et encore plus.. 



